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1 Dé�nitions et position du problème

On considère la somme partielle d'ordre n ∈ N de la série de Dirichlet

de la fonction zeta de Riemann :

ζn(ν) =
n∑
k=0

1
(1 + k)ν

L'écart de cette série à la fonction zeta de Riemann ζ(ν) est donné par :

ζ(ν)− ζn(ν) =
(−1)ν

(ν − 1)!
Ψν−1(n+ 2)

où Ψk(p) est la fonction polygamma.

Soit :

F (ν, ω, n) =
n∑

k=ω

ζk(2ν)ζk−1(2ν)ζk−2(2ν) · · · ζk−ω(2ν)
(1 + k)2ν

Montrer que :

F (ν, ω,∞) =
pν,ω
qν,ω

π2ν(w+2)

où
pν,ω
qν,ω

est une fraction rationnelle.
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