Exercices sur les suites

Exercice 1 :
Les suites suivantes sont-clles arithmétiques ? géométriques ? ni I’une ni I’autre ?
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Exercice 2 :
Etudier la variation et la limite des suites suivantes :
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Exercice 3 :
n
: ‘ e 1 1
Soit les suite (”n),m et (V,,)nzl définies par u, = I et v, =u, +;.
=" :

Le but est de démontrer que ces deux suites convergent vers une méme limite qu’on déterminera.

Démontrer que la suite (un )n21 est croissante et que la suite (Vn ),21 est décroissante.

En déduire que la suite (V,, )nzl est convergente.

Démontrer que pour tout n,n = 1 : u, < v, < v, . En déduire que la suite (u”)n21 est convergente.

Démontrer que (Mn )nzl et (V")nzl ont méme limite.

En utilisant la formule de Taylor Lagrange (voir développement limité, page 10) pour la fonction exponentielle
sur ’intervalle [0,1], démontrer que :
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pour tout #, il existe ¢ appartenanta ]0; 1 [ tel que ‘ e—u,,‘ = )] .
nt+l)!

En déduire que pour tout n, | €~ u,,‘ < . Conclure.

(n+1)!



