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1) On sait que ABCD est un carré

donc AB=AC=BC=BD et (AB) // (CD) et (BC) // (AD)
les points E, F, G et H appartenant respective@¢AB), (BC), (CD) et (DA), on en conclut que
(GC) Il (EA)et(AH) // (FC)

2) On sait que G milieu de [CD] et E milieu de [AB]
DC _AB
donc GC:GD=2—:7=AE=EB
On sait que CG=EA, que (GC) // (EA)
or un quadrilatére ayant deux cotés opposés piasalé de méme longueur est un parallélogramme
donc AECG est un parallélogramme, ce quierdva dire que (AG) // (CE)

comme ML (AG) et NI (CE), on peut conclure qi&M) // (CN)

3) On sait que H milieu de [AD] et F milieu de [BC]
AD BC
donc AH=HD=7 :7 =BF=FC
On sait que AH=FC, que (AH) // (FC)
or un quadrilatére ayant deux cotés opposés piaslé de méme longueur est un parallélogramme
donc AHCF est un parallélogramme, ce quienetva dire que (AF) // (HC)

comme ML (HC) et NI (AF), on peut conclure qU€&M) // (AN)

4) On constate que dans la quadrilatere AMCN, dégscopposés sont paralleles
or un quadrilatére dont les cotés sont parallefeeazux est un parallélogramme



doncAMCN est un parallélogramme

5) On introduit le point O, intersection de (AC)det (BD)
On peut donc ajouter quaeest le milieu [AC] et de [BD]

Dans le triangle ADC, on sait que (AG) passefpat par le milieu de [DC] et que (CH) passe
par C et par le milieu de [AD]
or dans un triangle, une droite qui passe paonmmet et le milieu du coté opposé est une
médiane.
dondAG) et (CH) sont des médianes du triangle ADC

Dans le triangle ADC, on sait que (AG) et (CHihtsdes médianes se coupant en M. On sait aussi
gue (DO) est une médiatrice dans le méme triarngle@ est le milieu du coté opposé a D)
or dans un triangle, les médiatrices se coupenin unique point nomme centre de gravite.
donc M est le centre de gravité de ADC etdtiseir (DO). On en conclut giw, D et O sont
alignés

6) Dans le triangle ACB, on sait que (AF) passeAet par le milieu de [BC] et que (CE) passe
par C et par le milieu de [AB]
or dans un triangle, une droite qui passe paonmmet et le milieu du coté opposé est une
médiane.
dondAF) et (CE) sont des médianes du triangle ADC

Dans le triangle ACB, on sait que (AF) et (Ca)itsdes médianes se coupant en N. On sait aussi
gue (BO) est une médiatrice dans le méme triarmgle® est le milieu du coté opposé a B)
or dans un triangle, les médiatrices se coupenin unique point nomme centre de gravite.
donc N est le centre de gravité de ACB est\sar (BO). On en conclut qiie B et O sont
alignés

On sait que M, D et O sont alignés, de mémeNju et O
or D, B et O sont alignés (O est le milieu de [BD])
donaM et N appartiennent a (BD)

6) On sait que ABCD est un carré
or les diagonales d'un carré sont perpendiculaimé® elles
donc (AC) est perpendiculaires a (BD)
Comme M et N appartiennent a (BD), on peut amectjue(MN) est perpendiculaire a (AC)

On sait que dans le parallélogramme AMCN, (Mst)perpendiculaire a (AC)
or un parallélogramme dont les diagonales sontgpetipulaires est un losange.
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